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1、在直三棱柱（侧棱与底面垂直的棱柱）
[image: image224.png]


中，
[image: image2.wmf]D

为
[image: image3.wmf]1

BB

的中点，
[image: image4.wmf]F

 为线段
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CD

的中点，
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（1）若
[image: image7.wmf]M

为
[image: image8.wmf]AB

中点，求证：
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FM

面
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AACC
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（2）求二面角
[image: image11.wmf]111

FACB

--

的余弦值．

1、答案：（1）略，遇中点取中点作中位线构建线线平行，利用两平面平行证线面平行；
（2）二面角
[image: image12.wmf]111

FACB

--

的余弦值为
[image: image13.wmf]21
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2、如图，矩形
[image: image14.wmf]ABCD

中，
[image: image15.wmf]24

ADAB

==

，
[image: image16.wmf]E

为
[image: image17.wmf]BC

的中点，现将
[image: image18.wmf]BAE

D

与
[image: image19.wmf]DCE

D

折起，使得平面
[image: image20.wmf]BAE

及平面
[image: image21.wmf]DEC

都与平面
[image: image22.wmf]ADE

垂直.

（1）求证：
[image: image23.wmf]//

BC

平面
[image: image24.wmf]ADE

；

（2）求二面角
[image: image25.wmf]ABEC

--

的余弦值.

2、答案：（1）略，过
[image: image26.wmf],

BC

分别作
[image: image27.wmf],

AEDE

垂线，证明两垂足即为
[image: image28.wmf],

AEDE

中点；
（2）二面角
[image: image29.wmf]ABEC
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的余弦值
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3、如图，
[image: image31.wmf]P

是正方形
[image: image32.wmf]ABCD

所在平面外一点，
[image: image33.wmf],,
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点
[image: image34.wmf]Q

是
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的中点，
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（1）求证：
[image: image37.wmf]PCBD

^

；
（2）求点
[image: image38.wmf]P

到平面
[image: image39.wmf]QBD

的距离。
3、答案：（1）略；（2）点
[image: image40.wmf]P

到平面
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的距离为
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4、如图，多面体
[image: image43.wmf]ABCDEF

中，四边形
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是菱形，
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平面
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且
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（1）求证：平面
[image: image50.wmf]FAC

^

平面
[image: image51.wmf]EFC

；
（2）求多面体
[image: image52.wmf]ABCDEF

的体积。
4、答案：（1）略；（2）多面体
[image: image53.wmf]ABCDEF

的体积为
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5、在三棱柱
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中，
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为
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的中点.

证明：
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若
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，点
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在平面
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的射影在
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上，且
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与平面
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BC

1

所成角的

正弦值为
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15

，求三棱柱
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的高.

5、答案.（1）略。
（2）高为
[image: image69.wmf]3

，提示：建系是解题关键，点
[image: image70.wmf]1

A

在平面
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的射影在
[image: image72.wmf]AC

上，则面
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面
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，取
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中点
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，以
[image: image77.wmf]CH

作为
[image: image78.wmf]Z

轴。 
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6、如图，在三棱锥
[image: image79.wmf]BCD
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中，平面
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平面
[image: image82.wmf]BCD

，
[image: image83.wmf]AD

AB

=

，
[image: image84.wmf]O

为
[image: image85.wmf]BD

的中点.
（1）证明：
[image: image86.wmf]CD

OA

^

；
（2）若
[image: image87.wmf]OCD

D

是边长为1的等边三角形，
点
[image: image88.wmf]E

在棱
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上，
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DE
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，且二面角
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的大小为
[image: image92.wmf]o

45

，求三棱锥
[image: image93.wmf]BCD

A
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的体积.
6、答案：（1）略，提示：面面垂直的性质推导线面垂直；
（2）三棱锥
[image: image94.wmf]BCD

A
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的体积为
[image: image95.wmf]3

6

。提示：
[image: image96.wmf]1
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.
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7、如图，边长为2的正方形
[image: image97.wmf]ABCD

所在的平面与半圆弧
[image: image98.wmf]»

CD

所在平面垂直，
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是
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CD

上异于
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CD

的点。
（1）证明：平面
[image: image102.wmf]AMD

^

平面
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；
（2）当三棱锥
[image: image104.wmf]MABC
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体积最大时，求面
[image: image105.wmf]MAB

与
面
[image: image106.wmf]MCD

所成二面角的正弦值。
7、答案：（1）略；提示：面面垂直的性质得到
[image: image107.wmf]AD

^

面
[image: image108.wmf]DCM

，即
[image: image109.wmf]ADMC
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,又
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证得线面垂直，面面垂直；
（2）面
[image: image111.wmf]MAB

与面
[image: image112.wmf]MCD

所成二面角的正弦值为
[image: image113.wmf]25

5

。提示：底面三角形面积确定，体积最大即为高最高时，即
[image: image114.wmf]M

在
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CD

的中点。

8、如图，四边形
[image: image116.wmf]ABEF

是正四棱柱
[image: image117.wmf]1111

ABCDABCD

-

的一个截面，此截面与棱
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CC

交于点
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，
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其中
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分别为棱
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,

BBBC

上一点。
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（1）证明：平面
[image: image123.wmf]1
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 EMBED Equation.DSMT4 [image: image124.wmf]^

平面
[image: image125.wmf]ABEF

；
（2）为
[image: image126.wmf]N

线段
[image: image127.wmf]BC

上一点，若四面体
[image: image128.wmf]11

ABMG

与
四棱锥
[image: image129.wmf]NABEF
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的体积相等，求
[image: image130.wmf]BN

的长。
8、答案：（1）略；提示: 
[image: image131.wmf],

ABMEMEBE

^^

,则
[image: image132.wmf]ME
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面
[image: image133.wmf]ABEF

；
（2）
[image: image134.wmf]1
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.
9、如图，在四棱锥
[image: image135.wmf]PABCD

-

中，底面
[image: image136.wmf]ABCD

是边长为2的菱形，
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，平面
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平面
[image: image141.wmf]ABCD

，
[image: image142.wmf]F

为棱
[image: image143.wmf]PD

的中点。
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（1）若
[image: image144.wmf]E

为
[image: image145.wmf]AB

的中点，求证：
[image: image146.wmf]//

AF

平面
[image: image147.wmf]PCE

；
（2）当二面角
[image: image148.wmf]DFCB
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的余弦值为
[image: image149.wmf]1

4

时，求直线

[image: image150.wmf]PB

与平面
[image: image151.wmf]ABCD

所成的角的大小。
9、答案：（1）略；提示：取
[image: image152.wmf]PC

中点；（2）直线
[image: image153.wmf]PB

与平面
[image: image154.wmf]ABCD

所成的角为
[image: image155.wmf]4

p

。
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10、如图，在四棱锥
[image: image156.wmf]EABCD
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中，平面
[image: image157.wmf]ABCD

^

平面
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， 
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，
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ABB

^

，
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，
[image: image162.wmf]3
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，点
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为
[image: image164.wmf]BE

的中点．

（1）求证：
[image: image165.wmf]//

CM

平面
[image: image166.wmf]ADE

；

（2）在线段
[image: image167.wmf]AD

上是否存在一点
[image: image168.wmf]N

，使直线
[image: image169.wmf]MD

与平面
[image: image170.wmf]BEN

所成的角正弦值为
[image: image171.wmf]4
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，若存在求出
[image: image172.wmf]AN

的长，若不存在说明理由．

10、答案：（1）略，提示：取
[image: image173.wmf]AE

中点；（2）
[image: image174.wmf]2
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11、如图，在四棱锥P­ABCD中，侧面PAD⊥底面ABCD，底面ABCD是平行四边形，∠ABC＝45°，AD＝AP＝2，AB＝DP＝2eq \r(2)，E为CD的中点，点F在线段PB上．

(1)求证：AD⊥PC；

[image: image218.wmf]E

(2)试确定点F的位置，使得直线EF与平面PDC所成的角和直线EF与平面ABCD所成的角相等．

11、答案：（1）略；提示根据边长关系证明AD⊥AC，PA⊥AD，从而得到线面垂直，线线垂直；
（2）
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12、如图所示，四棱锥
[image: image176.wmf]PABCD
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,底面
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为四边形，
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平面
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平面
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（1）求证： 
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平面
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（2）若四边形
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中，
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是否在
[image: image186.wmf]PC

上存在一点
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，使得直线
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与平面
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所成的角的正弦值为[image: image190.png]34/57
38



，若存在求
[image: image191.wmf]PM

MC

的值，若不存

在，请说明理由.
12、答案：（1）略，提示：先证明
[image: image192.wmf]PABD

^

和
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,即证
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平面
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（2） 
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提示：过
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作
[image: image198.wmf]AB

垂线记为
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轴，
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为
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轴，
[image: image202.wmf]AP

为
[image: image203.wmf]z

轴建立空间直角坐标系, 设
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,再利用向量法求直线
[image: image205.wmf]BM

与平面
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所成的角并使其正弦值为[image: image207.png]34/57
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即得
[image: image208.wmf]l

的值.
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